Dukazy — procvi¢ovani

1) Dokazte, Ze plati: Pro kazdou trojici piimek a, b, cplati (a | bAb Il c) = a |l c.

2) Je dana kruznice ks primérem AB. Dokazte, ze plati: Je-li X libovolny bod
kruznice K, ktery je rizny od bodd A, B, potom je thel AXB pravy.

3) Dokazte, 7e plati: Va,b € N:a|b = a|b?.

4) Dokazte, ze plati: Yn € N:3 4 n = 9 t n?,

5) Dokazte Pythagorovu vétu.

6) Dokazte, ze plati: Vn € N: 3|n? = 3|n.

7) Dokazte bez numerickych vypodti, Ze plati: 3 + /2 > /19.

8) Dokazte, ze soucin péti libovolnych za sebou nasledujicich pfirozenych éisel je
délitelny 120.

9) Dokazte, ze soucin kazdych péti (sedmi) za sebou nasledujicich ptirozenych ¢isel
je délitelny péti (sedmi).

10) Od libovolného trojciferného piirozeného Ccisla odeéteme posledni dislici,
dvojnasobek ptedposledni Cislice a Ctyfnasobek prvni Cislice. Dokazte, Ze takto
vzniklé¢ €islo je délitelné osmi. (VyuZijte rozvinuty zépis Cisla.)

11) Dokazte, ze rozdil druhych mocnin kazdych dvou za sebou nasledujicich lichych
piirozenych cisel je délitelny Cislem 8. Rozdil utvoite tak, Ze od vétsiho cisla
odectete Cislo mensi.

12) Dokazte, ze Vn € N plati:
a) 4|(n*—n? b) 12|(n° —n?3)



